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Tema 10. FUNCIONES TRIGONOMETRICAS Resumen

Razones trigonomeétricas de un angulo

Dado un angulo cualquiera, O, se define:

AA’ _ cateto opuesto  c0sO = OA’ _ cateto contiguo :
OA  hipotenusa OA hipotenusa ) A’
AA" _ cateto opuesto

OA” cateto contiguo

« El dngulo O puede medirse en grados o en radianes. (Un radian es un angulo que abarca un
arco de longitud igual al radio con el que ha sido trazado). La relacion entre ambas
unidades es 360° = 2z radianes — La circunferencia completa abarca 2r radianes. Las
calculadoras disponen de las teclas DEG y RAD, para grados y radianes, respectivamente.

senO =

tag O =

Ejemplos: Para el triangulo adjunto se tiene: B
~ 3 ~ 4 ~ 3
senA=-=0,6; cosA=-=08; tagA=—=0,75 : 3
5 5 4
A 2 C
Otras razones trigonométricas:
1 1
Cosecante: coseco = . Secante: seca = —— . Cotangente: cotago = ——
- sena coso tag o
Relaciones fundamentales entre las razones trigonométricas de un angulo
sena
sena +cos’a=1; tago= ; 1+tag® a=—
coso COS” a
w
Razones trigonométricas en la circunferencia o0 | 2
Con ayuda de la circunferencia: /’\
y _ 1800 T
sena =2 — sir=1,sena =y; , (x. 10
r ¥ SEIL &
X ) 1 T £ e
COSa=— —>SIr=1,C0sa =X 120° X I
r T__L cos o
180%+er — o = 360°-e
Como x<rey<r, paracualquier angulo
o se verifica:
-1<sena <1 —-1<cosa<l
3 | 2700
2

La funcion seno: f(x) =sen x

}li f (x) =sen x
—4— 7T -2 l—i 2 W 2r 8 37?1;&

« Es periddica de periodo p = 2r. Esto es: sen x =sen(x + 2x) , para cualquier valor de x.

. Esta definida siempre: Dom = R.
« Surecorrido es el intervalo [-1, 1].
« Esuna funcion impar, pues f(—x) =sen (—x) =—sen x =—f (x). Por tanto, es simétrica

respecto del origen.
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La funcion coseno: Puede definir a partir del seno asi: f(x) =cosx = sen(x + %) . Por tanto,

su grafica seré idéntica a la del seno pero con un desfase de n/2 (se traslada /2 a la izda).
fix)=gos x
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« Es periddica de periodo p = 2. Esto es: cosx = cos(x + 2z), para cualquier valor de x.

. Dom =R. Recorrido: [-1, 1].

« Esuna funcion par, pues f(—x) =cos(—x) =—-cosx =—f(x). Por tanto, es simétrica

respecto del eje OX.

sen x

La funcion tangente ( f(x) =tag x): f(x)=tagx=—-—

COSX

« Es periddica de periodo p = n: tag X =tag(x + 7).

« Esté definida siempre que cos x = 0: esto es, Si X # g +kmn

. , . T
. Tiene por asintotas verticales las rectas: x = iE +km.

Ecuaciones trigonométricas. La incognita aparece ligada a una razon trigonomeétrica.
« Ecuacion a - sen (bx) = ¢ — sen (bx) = ¢/a = bx = arcsen (c/a) = x = [arcsen (c/a)]/b

Ejemplo: 2sen3x=1= x = %arcsin(l/Z) = X=_

3

1 |30°+360°n
=
150°+360-n

10°+120°n
50°+120-n

« Ecuacion a - cos (bx) = ¢ — cos (bx) = ¢/a = bx = arccos (c/a) = x = [arccos (c/a)]/b

. 1
Ejemplo: v/2cosx=1 = x =arccos—— = x:{
V2

45°+360°-n
315°+360-n

« Ecuacion a - tag (bx) = ¢ — tag (bx) = ¢/a = bx = arctag (c/a) = x = [arctag (c/a)]/b.
Ejemplo: tanx=2= x=arctan2 = X =63,43°+n180°

Los valores de arcsen, arccos y arctag se hallan con la calculadora: |sin !

Resolucion de tridngulos rectangulos

cos!|y [tan'l].

o Sabiendo que A =40°y
b=10cm, hallaa, cy B.
B

<

B=10
- B =90°—- A=90°—40° = 50°

- c0s40 :E =
C

co 10 10
cos40 0,766

=13,05

. tag40 =% — a=10tag 40°
=10 - 0,839 = 8,39 cm.

o Sabiendo que A =20y
c=15cm, hallaa, by B.

- B =90°—- A=90°—-20° = 70Q°
. cosZO=£ =
15

b=15c0s20°=15-0,94 =
14,1 cm

- sen20 = a =
15

a=15sen20°=15-0,342 =
5,13 cm.

o Sabiendoquea=8cm
y c=12cm, hallab, Ay

A C
L)
b=+122 -82 =./80 =894
. senA:£=0,666... =
12

A = arcsen 0,666 = 41,81°
-B=90°-41,81°=48,19°
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