Tema 15 I.LE.S. COMPLUTENSE 1

Limites y continuidad. (Pendientes de Matematicas I)

1. Comprueba dando valores que lim fx =12

x=2 X% +1

2. Halla, por sustitucion (si se puede), los siguientes limites:

a) lim(x*=3x) b) lim 2§+3 c) lim+/2x-5 d) limv2x -5

X—2 X—>—6 -4 x—7 x—1
. 2x+3 . 2X—3 . 2%-3 .

e) lim | —— f) lim — lim(e“ h) lim(2* +3

) x—1 X2 +x-1 )x—>2 /XZ +x-1 g) xaz( ) ) an( " )

i) lim senx j) lim cosx k) lim tag x

x—rl2 X—rl2 X—rl2

(Sol. a) —2; b) —9/32; ¢) 3; d) No existe; e) \5; 1/\5; g) e; h) 4; 1) 1; j) 0; k) .
3. Halla el limite de:

2
a) f(x)={

X© six<0 2
Sol. a) 0; b) No existe.

,cuando x — 0; b) f(x)={ x*-1 S'X<_1,cuandox—>—1

3x six>0 3x/(x—=2) six>-1

(x=3)(x+2)x
(x=3)(x=2)(x+1)

4. Dada la funcién f(x) = , halla su limite cuando x tiende a 3, 0, =2, 2y —1.

(Sol. 15/4; 0; 0; 0; .)

2 3 _ 2 _
5. Halla  a) lim*—X by Iim X=X ¢) lim-2=% d) fim XL
x>0 x2 x>0  2x2 x>2 x2 — 4 x-1/22x -1
(Sol. a) «o; b) —3/2; ¢) —1/4; d) =.)
2 2 _ _
6. Halla: a) lim 2 T2X L ) jjy X H2XFL gy X3 d) lim-2X=2
X>-1X° 4+8X+7 x> 7T X"+8X+7 X2 X" -4 x4 (X —4)
(Sol. 0; b) #o0; ¢) +00; d) o0)
7. Halla:
2 2 4 a3 2 _
a) Iim 3X b) II,mx 25 o) lim X“—25 d) II,mx 3x” —3x“ +11x -6
x->1 X —1 x5 X—5 x-5 X2 10X + 25 -1 x3 —4x% +5x -2
(Sol. a) «o; b) 10; ¢) «; d) 6.)
8. Calcula: a) lim Vx-2 b) lim 2-Vx c) lim 2x—4
x—4 X—4 x—2 2X —4 sz_\/ﬂ
— — — 2 j—
d) lim N2X+3 =X 0) II,mx 4x -3 ) lim X“—25
x>3  3-X >3 x2-9 x-5 \[ x2 —5x
(Sol. a) %; b) oo; ¢) —4; d) 2/3; e) 1/18; f) V2.)
9. Halla: a) lim (3x—5) b) lim(-3x+7) c) lim(6x% —10x+17).
X—>0 X—>0 X—>00
d) lim 1 ) lim —= f) lim ——
X—>Fo0 X X—t0 X x—t0 X — 5
(Sol: a) oo; b) —0; ¢) 0; d) 0; €) 0; 1) 0.)
2 2
10, Halla: ) lim — 23 ) gim 22X 43X ¢) lim —2 3%
xo+0 X© —4X +1 x>+ BX S —4x +1 x>0 5x S —4x +1
2 _ 2 _ 2
d) lim Xe —2X &) Iim 3X“ +8x f) lim 3X° +8x
x—=>+0 2X+ 7 x>+0  X—4 Xx—>—0 X—4

(Sol. a) 0; b) 2/5; ¢) 2/5; d) +o0; €) —oo; f) + 0.)
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Tema 15 I.LE.S. COMPLUTENSE 2

_ 2
11 Halla: a) lim ——22X+3 b) Iim —2X=4 0 lim —2X

X—>+00 IXZ —4x+1 X—>+00 12X3 —4x X—>-+00 [XS +2x

(Sol. a) 2; b) 0; ¢) =.)

Calculo de asintotas
12. Determina las asintotas de las funciones:

X 2x+1 2x=3
a) f(x)=—— b) f(x)= ) f(xX)=—
a)x=1y=1.b)x=0;y=2.¢c)y=0.)
2 _ 2
13. Calcula las asintotas de las funciones: a) f(x) = -~ 2x—% . 2: : b) T(x)= XX+ ix
_ +

(Sol. x=1;y=3x+1.b)x=-1;y=x+1)
14. Comprueba que las siguientes funciones tienen una asintota horizontal hacia —o: Hallala en
cadacaso:a) f(x)=1+2* b) f(x)=2-2% (Sol.a)y=1;y=2)

Continuidad de funciones y aplicaciones
15. Estudia la continuidad de las siguientes funciones:

a) f(x)=% b) f(x):Xeri ¢) F(X)=x%+3
X —
Sol. a) R; b) R—{-1, 1}; ¢) R..

2

16. ¢Para qué valores de k la funcion f(x) = tiene dos discontinuidades? Hallalas cuando k

X< + kx

=-1? (Sol. k=0y 1. Enx=1esevitable.

17. ¢Para qué valores de k la funcion f(x) = % tiene una discontinuidad evitable?
X —2X—

(Sol. k=-1vy 3.)

. Xx+1 six<l1
18. Dada la funcion f (x) ={

, . , ¢para qué valores de a la funcion f(x) es continua en
3—ax® six>1

x = 1? Comprueba graficamente que tu resultado es correcto. (Sol. 1.)

19. (PAu) Calcula la constante k para que la siguiente funcién sea continua en todos los puntos:

x> -1 six<5
f(x)= Sol. 4.
) {4x+k si x=5 ( )

20. (PAU) Calcula la constante k para que la siguiente funcién sea continua en todos los puntos:
2 -
X si x<3
f(x) = Sol. 6.
&) {x +k si x>3 ( )

3

21. (PAU) Dada la funcion y = X—Z , Se pide:
(x+12)

a) Estudia razonadamente su continuidad.
b) Estudia razonadamente sus asintotas.
(Sol.a) R—{-1};b)x=-1;y=x-2)
X

22. Estudia la continuidad de las funciones: a) f(x) =|x|—x b) f(x)= H
X

Haz su representacion grafica.
(Sol. a) Continua; b) Discontinua en x = 0.)
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