Tema 16 I.LE.S. COMPLUTENSE 1

Derivadas. (Pendientes de Matematicas 1)

Tipo I: Tasas y derivadas
1. Halla la tasa de variacion media en el intervalo [1, 4] de las funciones:

a) f()=x*+2 b) f(X)=x>+2x ¢) f(X)=—x*+2x [sol] a) 5; b) 7; c) -3.
2. Calcula la tasa de variacion media en el intervalo [2, 4] para cada una de las funciones:
v g yig 415
D |, B, c) .
3 3 3
2 2 2
1 1 1
1 2 3 4 5 i 2 3 4 5 i 2 3 4 5

[sol] a)%; b)1;c)-3/2

Tipo I1: Teoria de derivadas
3. Observa las figuras anteriores.

a) Enel punto x = 2, ;cudl de ellas tiene derivada mayor?

b) En el punto x = 4, ;cual de ellas tiene derivada negativa?

¢) En cada caso, indica (aproximadamente) los puntos con derivada O.
[sol] a);a);c)Ena),3;enb),2,3y4;enc), 2, 25,33y4.

4. Halla los puntos de la curva y = x> —3x? + 2 en los que su derivada vale:

+
a) -3 b) 0 c)2 [sol] a)1;b)0y2;c) 3_§/E
5. Halla la ecuacién de la recta tangente a f (x) = x* +3x en el punto x = —1. Representa
graficamente la curva y la tangente. [sol] y=x-1

6. ¢En qué puntos del intervalo (-3, 3) no es derivable la siguiente funcion? Indica el motivo.

A,

-3 -2 ¥

[sol] -2,-1,0, 2.

2 —_—
7. ¢Para que valor de k es derivable la funcion f(x) = {X +;<X’ X< i en el punto x = -1?
x-1, x=-

[sol] 3.
2,2

8. ¢Para qué valor o valores de k es derivable la funciéon f(x) = {k X I X X< 1 en el punto x =
x—1, X>—

-1? [sol] Nunca.
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Tema 16 I.LE.S. COMPLUTENSE 2

Tipo I11: Practica de derivadas
Deriva y simplifica los calculos cuando sea posible.

9.a) y=2x*>-5x+6 b) y=-3x*+2x*+7x-3 ¢) y=x*-5x*+2x d) y=§x3—x

[sol] &) y=4x-5;b) y=—12x3+4x+7;c) y=4x>-15x*+2;d) y=2x*-1

4 4
10.a)y:%x4+7x b)y:%+7x c)y:3x X d)y:%(x4+7x)

4

3
1247 y,:3X3+%1

[sol] a) y=3x3+7;b) y=3x3+7;¢) y=

11.a) y=(x+4)°> b) y=(3x-2)* c) y=(x*+2)* d) y=2(4x-7)°
[sol] @) y=5(x+4)*;b) y=12(3x—2)%;¢c) y=6x(x*+2)%;d) y=24(4x—-7)%;

120 y= o Dy x22j3x g y:4x22+3 VY= x23)i1
o] &) Y= ib) y'=ﬁ:c) V) y'if}—jl‘)f’
13.a)y:\/m b)yzm c)y:\/m

fsol] 2) y’=%; b) y'=%; ) y=2 iy

14.3) y=2¥"3 b) y=32%% ¢) y=e ™3 () y=2e>
[sol] @) y=2x2"3In2; b) y=(2-2x)3%*3:c) y=—e*3:;d) y=10e>

15. a) y = log(x? +3x) b) y=log(8x+4)" ¢) y=In(2x*+3) d) y=2In(x*+3)
2X+3 21 4x - )

loge;b) y=———:¢) y= :
X2 +3X ge;b)y 3x+4 )y 2x% +3

[sol] a) y=

16.a) y =3senx—-5cosx  b) y = xsen 3x C) y = COS X-sen X d) y=e"“

[sol] a) y'=3cosx+5senx;h) y=sen3x+3xcos3x;c) y=cos2x;d) y=-senxe®

Tipo IV: Variacion y representacion gréfica de funciones
17. Indica los intervalos de crecimiento y decrecimiento de cada una de las siguientes funciones:

a) f(X)=x2+2x b) f(X)=—x*+2x c¢) f(x)=x>-3x?+2 d) f(x)=-x>+2x
[sol] a) x < -1, decrece; x >—1, crece. b)six <1, decrece;six>1, crece.
c) Crece: (—oo, 0)U(2, +x); Decrece: (0, 2) d) Crece: (— \/E\/E) Decrece: (— oo,—\/z)u(\/zoo)

18. Representa graficamente las funciones:
2
a) F0)=x"-4 b f(x):i2 O F0="" ) f)=— e f()=—2
X x-1 X+3 x-1
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